
Pensieve Header: Some symbolic computations in U(I2D), with conventions following the Chicago ax+b handout
of http://www.math.toronto.edu/~drorbn/Talks/Chicago-1009/

kcount = 0;

rules = 9
u@lft___, 1, rgt___D ¦ u@lft, rgtD,

s_Symbol^n_Integer �; n > 1 ¦ Sequence �� Table@s, 8n<D,

u@lft___, y, x, rgt___D ¦ u@lft, x, y, rgtD - u@lft, y, rgtD,

u@lft___, y^n_, x^m_, rgt___D �; ! NumberQ@nD ÈÈ ! NumberQ@mD ¦

â
tk=0

m

H-nLtk Binomial@m, tkD uAlft, x-tk+m, yn, rgtE �. tk ® k@++kcountD ,

u@lft___, py, px, rgt___D ¦ u@lft, px, py, rgtD,

u@lft___, py^n_, px^m_, rgt___D �; ! NumberQ@nD ÈÈ ! NumberQ@mD ¦

u@lft, px^m, py^n, rgtD,

u@lft___, x, px, rgt___D ¦ u@lft, px, x, rgtD,

u@lft___, x^n_, px^m_, rgt___D �; ! NumberQ@nD ÈÈ ! NumberQ@mD ¦

u@lft, px^m, x^n, rgtD,

u@lft___, y, px, rgt___D ¦ u@lft, px, y, rgtD,

u@lft___, y^n_, px^m_, rgt___D �; ! NumberQ@nD ÈÈ ! NumberQ@mD ¦

u@lft, px^m, y^n, rgtD,

u@lft___, x, py, rgt___D ¦ u@lft, py, x, rgtD - u@lft, py, rgtD,

u@lft___, x^n_, py^m_, rgt___D �; ! NumberQ@nD ÈÈ ! NumberQ@mD ¦

â
tk=0

n

H-mLtk Binomial@n, tkD uAlft, pym, x-tk+n, rgtE �. tk ® k@++kcountD ,

u@lft___, y, py, rgt___D ¦ u@lft, py, y, rgtD + u@lft, px, rgtD,

u@lft___, y^n_, py^m_, rgt___D �; ! NumberQ@nD ÈÈ ! NumberQ@mD ¦

â
tk=0

Min@m,nD
Binomial@n, tkD Binomial@m, tkD tk! uAlft, pxtk, pym-tk, yn-tk, rgtE �.

tk ® k@++kcountD
=;

u@y^5, x^3D ��. rules �� Expand

-125 u@y, y, y, y, yD + 75 u@x, y, y, y, y, yD -

15 u@x, x, y, y, y, y, yD + u@x, x, x, y, y, y, y, yD



u@y^n, x^mD ��. rules �� Expand

â
k@1D=0

m H-nLk@1D Binomial@m, k@1DD uAxm-k@1D, ynE

Hu@y^n, x^mD ��. rules �� ExpandL �. 8n ® 5, m ® 3<
-125 uA1, y5E + 75 uAx, y5E - 15 uAx2, y5E + uAx3, y5E
u@x^4, py^6D ��. rules �� Expand

1296 u@py, py, py, py, py, pyD -

864 u@py, py, py, py, py, py, xD + 216 u@py, py, py, py, py, py, x, xD -

24 u@py, py, py, py, py, py, x, x, xD + u@py, py, py, py, py, py, x, x, x, xD
u@x^n, py^mD ��. rules �� Expand

â
k@3D=0

n H-mLk@3D Binomial@n, k@3DD uApym, xn-k@3DE

Hu@x^n, py^mD ��. rules �� ExpandL �. 8n ® 4, m ® 6<
1296 uApy6, 1E - 864 uApy6, xE + 216 uApy6, x2E - 24 uApy6, x3E + uApy6, x4E
u@y^4, py^6D ��. rules �� Expand

360 u@px, px, px, px, py, pyD +

480 u@px, px, px, py, py, py, yD + 180 u@px, px, py, py, py, py, y, yD +

24 u@px, py, py, py, py, py, y, y, yD + u@py, py, py, py, py, py, y, y, y, yD
Hu@y^n, py^mD ��. rules �� ExpandL �. 8n ® 4, m ® 6<
uA1, py6, y4E + 24 uApx, py5, y3E + 180 uApx2, py4, y2E + 480 uApx3, py3, yE + 360 uApx4, py2, 1E
u@y^6, py^4D ��. rules �� Expand

360 u@px, px, px, px, y, yD + 480 u@px, px, px, py, y, y, yD + 180 u@px, px, py, py, y, y, y, yD +

24 u@px, py, py, py, y, y, y, y, yD + u@py, py, py, py, y, y, y, y, y, yD
Hu@y^n, py^mD ��. rules �� ExpandL �. 8n ® 6, m ® 4<
uA1, py4, y6E + 24 uApx, py3, y5E + 180 uApx2, py2, y4E + 480 uApx3, py, y3E + 360 uApx4, 1, y2E
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u@y^5, x^6, py^3, px^4D ��. rules �� Expand

937 500 u@px, px, px, px, px, px, px, y, yD - 1 125 000 u@px, px, px, px, px, px, px, x, y, yD +

2 799 360 u@px, px, px, px, px, px, py, y, y, yD +

562 500 u@px, px, px, px, px, px, px, x, x, y, yD -

2 799 360 u@px, px, px, px, px, px, py, x, y, y, yD +

1 764 735 u@px, px, px, px, px, py, py, y, y, y, yD -

150 000 u@px, px, px, px, px, px, px, x, x, x, y, yD +

1 166 400 u@px, px, px, px, px, px, py, x, x, y, y, yD -

1 512 630 u@px, px, px, px, px, py, py, x, y, y, y, yD +

262 144 u@px, px, px, px, py, py, py, y, y, y, y, yD +

22 500 u@px, px, px, px, px, px, px, x, x, x, x, y, yD -

259 200 u@px, px, px, px, px, px, py, x, x, x, y, y, yD +

540 225 u@px, px, px, px, px, py, py, x, x, y, y, y, yD -

196 608 u@px, px, px, px, py, py, py, x, y, y, y, y, yD -

1800 u@px, px, px, px, px, px, px, x, x, x, x, x, y, yD +

32 400 u@px, px, px, px, px, px, py, x, x, x, x, y, y, yD -

102 900 u@px, px, px, px, px, py, py, x, x, x, y, y, y, yD +

61 440 u@px, px, px, px, py, py, py, x, x, y, y, y, y, yD +

60 u@px, px, px, px, px, px, px, x, x, x, x, x, x, y, yD -

2160 u@px, px, px, px, px, px, py, x, x, x, x, x, y, y, yD +

11 025 u@px, px, px, px, px, py, py, x, x, x, x, y, y, y, yD -

10 240 u@px, px, px, px, py, py, py, x, x, x, y, y, y, y, yD +

60 u@px, px, px, px, px, px, py, x, x, x, x, x, x, y, y, yD -

630 u@px, px, px, px, px, py, py, x, x, x, x, x, y, y, y, yD +

960 u@px, px, px, px, py, py, py, x, x, x, x, y, y, y, y, yD +

15 u@px, px, px, px, px, py, py, x, x, x, x, x, x, y, y, y, yD -

48 u@px, px, px, px, py, py, py, x, x, x, x, x, y, y, y, y, yD +

u@px, px, px, px, py, py, py, x, x, x, x, x, x, y, y, y, y, yD
Hu@y^n1, x^n2, px^n3D ��. rules �� ExpandL

â
k@7D=0

n2 H-n1Lk@7D Binomial@n2, k@7DD uApxn3, xn2-k@7D, yn1E

Hu@y^n1, x^n2, y^n3D ��. rules �� ExpandL

â
k@8D=0

n2 H-n1Lk@8D Binomial@n2, k@8DD uAxn2-k@8D, yn1, yn3E

Hu@x^n2, py^n3D ��. rules �� ExpandL

â
k@9D=0

n2 H-n3Lk@9D Binomial@n2, k@9DD uApyn3, xn2-k@9DE

Hu@y^n1, x^n2, py^3D �. rules �� ExpandL

â
k@12D=0

n2 H-n1Lk@12D Binomial@n2, k@12DD uAxn2-k@12D, yn1, py3E

â
k@12D=0

n2

H-n1Lk@12D Binomial@n2, k@12DD uAxn2-k@12D, yn1, py3E �. rules

$Aborted
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uAxn2-k@12D, yn1, py3E �. rules

â
k@15D=0

Min@3,n1D
Binomial@3, k@15DD Binomial@n1, k@15DD k@15D! uAxn2-k@12D, pxk@15D, py3-k@15D, yn1-k@15DE

â
k@12D=0

n2

H-n1Lk@12D Binomial@n2, k@12DD �. rules

H1 - n1Ln2

â
k@12D=0

n2

H-n1Lk@12D Binomial@n2, k@12DD

H1 - n1Ln2

â
k@12D=0

n2

H-n1Lk@12D Bin@n2, k@12DD uAxn2-k@12D, yn1, py3E �. rules

$Aborted

kcount

11

Hu@y^n1, x^n2, py^n3D ��. rules �� ExpandL
$Aborted

Hu@y^n1, x^n2, py^n3, px^n4D ��. rules �� ExpandL
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