The Free Leibniz Algebra
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2.3 Module tensoriel et algébre de Leibniz libre [L-P]. fT
Soit ¥ un k-module et T(V) = V@ V2@ ...0Verd .. le modu]le o 7[
tensoriel sur I/ quotienté par la partie de degré 0 (= k). On peut montrer qu’il (ﬂ\& 15 exOC

existe une et une seule structure d’algébre de Leibniz sur T(}) vérifiant ) Q
[x,v] =x®uv, pourtout xeTl(V), veV. o

L’algébre de Leibniz Z(¥) ainsi définie est en fait I'algebre de Leibniz libre
sur ¥, i.e. le foncteur 7 est adjoint & gauche du foncteur oubli des algebres
de Leibniz dans les k-modules.

Notons que Z(V)}.. est I'algébre de Lie libre sur V. L’application
canonique T(V) = Z(V) — Z(V)1;. est induite par

n@ . Qx,- [[...[x, ‘--]|Xn-|]~Xﬁ] .

[L-P]  Lobpay, J.-L. and T. PirasHvILl. Universal enveloping algebras of Leibniz
algebras and cohomology. Math. Annal. 296 (1993), 139-158.
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